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M A T H E M A T I Q U E S 

 

CORRIGÉ 
 
EXERCICE 1 
 
1.  a. Soit    une solution réelle de     alors    vérifie                      
Une solution évidente est 3. 

 
D’où 
   

1. b.     –         –                  

D’où        o      –                 

Après calculs        o         –      o               

L’ensemble des sol tions est :            –                

2.  a.   
b  

   
  i  
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arg 
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2  

ABC est rectangle et isocèle en A et direct. 
 

2.  b.  Arg Z                              . 

 
  réel non nul sssi              

                                  . 

M décrit la droite (AB) privée de A et de B. 

3. a. Soit  ’  ’   l’im  e de      par la rotation r de centre I et d’ n le -
 

 
  

Donc   ’ –      e  

     –      

 
On obtient   
 

3. b. Soit  centre du cercle circonscrit à ABC. 
 est le milieu de [BC]. 

On a      
      

 
   ce qui donne  

 

Soit      ’     ’      i          i  D’où   
 

Donc ( ’) est le cercle de centre ’ et de même rayon que ( ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           …/…   

 

 

       

 

 ’     i        i. 

       
 

 ’      –    i  
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Figure : 

 
EXERCICE 2  
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2. a.                                    
Les différentes valeurs prises par X sont 0 ; 1000 et  2000. 
 

a 0 1000 2000 
P(X= a)  

   
 

  

   
 

  

   
 

 

b. Fonction de répartition 
 

- si x < 0, F(x) = 0. 

- si 0  x <1000, F(x) = 
 

   
. 

- si 1000 x < 2000,on a F(x) = 
 

   
 + 

  

   
. 

 

                                          D’où si 1000 x < 2000,     F(x) = 
  

   
  

- si x  2000 F(x) = 
 

 
 + 

  

   
 + 

  

   
    

 

3.              
  

   
 
  

               
 

   
 
  
                I   

  

   
 
  
     

    
 

   
 
  
 
  

   
 
  
  

 
PROBLEME 
 

PARTIE A 
 

1. a.  g(x) existe si et seulement si: 
 

1.xdonnequece
01x

01x









 

 
Dg =]-1, + [. 
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x1xln1x2 -

1x
lim
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carg(x)
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1. b.  ’  x) = 
-  

   
   

 

   
 
 
                 

-   - 

      
. 

 

x -1             
 

 
  + 

 
 ‘     +    -  
 

Tableau de Variation 
 

x -1                        
 

 
   + 

 ‘      +   0  - 
g 
 
 
 
 
             …/…   - - 

2ln2-1 

.    quotientpar 


g(x)
1x

lim
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2. a.  g(0) = 0. 

La restriction de g à        
 

 
  est strictement croissante et continue et prend ses valeurs dans 

]-, 2ln 2-   q i  ontient   don  l’éq  tion          admet sur        
 

 
  une solution unique  .  

Idem sur   
 

 
      l’éq  tion            admet un solution unique 0 . 

                         
 

 
  et                         donc                    . 

 

2. b.  0 étant l’  t e zé o de   : 
 
x -1                   0               + 
 
g(x)  - 0 + 0  - 
 
 

PARTIE B 
1. a. Domaine de définition de   . 
       existe si et seulement si : 

-  

- 

 







0,1xln

01x

 - ou              
- ou        

d’où    0xou1,xou
0x

1x
 









.

 

                                     

 
         

 

Limites aux bornes du domaine de définition de   . 
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.
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1.b.  Etudions la nature de la branche infinie au voisinage de  . 
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Donc       admet au voisinage de       ne b  n he     boliq e de di e tion  elle de l’  e des o données  

Etudions la nature de la branche infinie au voisinage de .  
 

 
 

.
)(

lim 
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Donc       admet au voisinage de       ne b  n he     boliq e de di e tion  elle de l’  e des o données  

 
2.  a.            
 

0.1)f(f(x)
1x

limet0f(x)
1x

lim 



 

quotientpar   

D’où   0.1)f(f(x)
1x

limf(x)
1x

lim 



 

 

  

                              Donc   est continue en -1. 
             …/…   
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On a           

 
.0

1xlnx
limf(x)

x
lim 




x
x

00 
 

D’où   ).f(f(x)
x
lim 0

0



 

  
                             Donc    est continue en 0. 
   
 
2. b.  Dérivabilité de f en -1. 

 
 

1.1xe
1x

1x

1x
lim

1x

1)f(f(x)

-1x
lim 












 
 

   dérivable en -1 à gauche et   ’            
………………………………………………………………………………………………  

   
.








 1xln1x

2x

1x
lim

1x

1)f(f(x)

1x
lim


 

Donc   non dérivable en -1 car non dérivable en -1 à droite. 
 

Interprétation     oint d’ bs isse -1. 
    oint d’ bs isse          admet une demi-tangente verticale et une demi- tangente de pente 1 à gauche. 
 

Dérivabilité de f en 0. 

 
1.

1xln

x

0x
lim

0x

f(0)f(x)

0x
lim 









 

Donc   est dérivable en 0 et   ’       . 
Interprétation     oint d’ bs isse 0. 
 

        admet à l’o i ine  ne t n ente de  oe  i ient di e te    . 
 

3. a. Pour tout                on     

        
  

ln     
 

 

  
  ln       

  

   

 ln      
 

 
     ln       

 
   

 

 ln      
 

 

 

       
       

 ln       
  

 
                  Pour        ‘        e    . 
3. b.                 -           -1                                              0           + 
   ‘                +             1  - -             0               +                    

 

              0                                                                
 
 
 
 
 
 
 

4. a     est continue et strictement croissante sur       , elle réalise donc une bijection de         vers 
           

4. b.      a le même sens de variation que  , elle est strictement croissante sur  . 
 
 
 
 
             …/… 6 
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4. c.  Figure : 
 

 
 
PARTIE C 
 

1. a. Posons    ’      
 

  
    et   ’     

 

   
 

Avec           
 

 
   et        ln        

Sur          on   m      
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1. b. On a  m                   ’. 
 
Pour tout            on     ’       m        e    m                   ’  

D où on                         - 
ln     

 
        

On a sur                
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   d’   ès       
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Soit   une primitive de la fonction  x   
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